
2. doma�i

1. Neka je data funkcija d : R × R → R definisana sa d(x, y) = |x2 − y2|, za sve
x, y ∈ R. Ispitati da li je d metrika na R. Ako jeste, opisati i nacrtati otvorene
kugle.

2. Neka je data funkcija d : Rn × Rn → R definisana sa d(x, y) = max
i=1,...,n

|xi − yi|.
Ispitati da li je d metrika na Rn. Ako jeste, opisati i nacrtati otvorene kugle u
R2.

3. Neka je data funkcija d : Rn × Rn → R definisana sa d(x, y) =
∑n

i=1 |xi − yi|.
Ispitati da li je d metrika na Rn. Ako jeste, opisati i nacrtati otvorene kugle u
R2.

4. Neka je (X, d) metriqki vektorski prostor nad po	em R. Neka va�i:

a) translatorna invarijantnost metrike, tj. d(a + c, b + c) = d(a, b), za sve vektore
a, b, c ∈ X;

b) homogenost metrike, tj. d(λa, λb, ) = |λ|d(a, b) za sve a, b ∈ X i sve λ ∈ R.
Pokazati da je tada sa ||a|| := d(a, 0) dobro definisana norma na vektorskom pros-

toru X.

5. Neka je (X, d) metriqki prostor.

a) Pokazati da je presek proizvo	no mnogo zatvorenih skupova zatvoren skup.

b) Pokazati da je unija konaqno mnogo zatvorenih skupova zatvoren skup.

v) Primerom pokazati da unija proizvo	no mnogo zatvorenih skupova ne mora biti
zatvoreni skup.

6. Neka je dat metriqki prostor (R, dst). Na�i A◦ (unutrax�e taqke), extA (spo-
	ax�e taqke), ∂A (graniqne taqke), A (zatvore�e skupa A) i A′ (taqke nagomilava�a),
pri qemu je skup A :

a) A = (0, 1] ∪ {3}.
b) A = Q.

7. Pokazati

a) A ∪B = A ∪B,
b) (A ∩B)◦ = A◦ ∩B◦,
v) A ∩B ⊂ A ∩B,
g) A◦ ∪B◦ ⊂ (A ∪B)◦,

d) Primerima pokazati da pod v) i g) ne mora biti jednakost.
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