
1. doma�i

1. a) Pokazati da je skup kompleksnih brojeva C vektorski prostor nad po	em R.
b) Pokazati da je dimenzija vektorskog prostora C nad po	em R jednaka 2.

2. Definiximo funkciju d : R× R→ R sa d(x, y) = |ex − ey|.
a) Objasniti da li je (R, d) metriqki prostor.

b) Objasniti da li je (R, ‖ · ‖) normirani vektorski prostor, pri qemu je ‖x‖ =
d(x, 0).

3. Neka je (V, 〈, 〉) pred-Hilbertov prostor.

a) Dokazati nejednakost Minkovskog√
〈x+ y, x+ y〉 ≤

√
〈x, x〉+

√
〈y, y〉.

b) Dokazati nejednakost√
(x1 + y1)2 + · · · (xn + yn)2 ≤

√
x21 + · · ·x2n +

√
y21 + · · ·+ y2n,

na pred-Hilbertovom prostoru Rn sa skalarnim proizvodom

〈x = (x1, . . . , xn), y = (y1, . . . , yn)〉 = x1y1 + · · ·+ xnyn.

4. Neka je data funkcija d1 : R × R → R definisana sa d1(x, y) = |x − y|, za sve
x, y ∈ R.
a) Pokazati da je (R, d1) metriqki prostor.

b) Opisati otvorene i zatvorene kugle na ovom metriqkom prostoru.

5. Neka je data funkcija d2 : R2×R2 → R definisana sa d2(x, y) =
√

(x1 − y1)2 + (x2 − y2)2,
za sve x = (x1, x2 ∈ R2) i y = (y1, y2) ∈ R2

a) Pokazati da je (R2, d2) metriqki prostor.

b) Opisati otvorene i zatvorene kugle na ovom metriqkom prostoru.
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