
12. doma�i

1. Izraqunati
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2. Neka je X = [0, 1] i na �emu Lebegova mera m. Neka je dat niz funkcija fn(x) =
5√
n3x

1+n2x2 .

a) Da li su fn Lebeg mer	ive funkcije?

b) Da li niz fn konvergira na X i da li konvergira skoro svuda na X?

v) Da li niz fn konvergira ravnomerno na X?

g) Izraqunati limn→∞
∫
X fndm.

3. Objasniti da li se na niz funkcija fn(x) =
3
√
x

n χ[0,n] mo�e primeniti teorema o
dominantnoj konvergenciji. (Na prostoru X = [0,∞) sa Lebegovom merom.)

4. Navesti qetiri razliqite σ-algebre koje su sadr�ane u Lebegovoj σ-algebri.

5. a) Dati primer funkcije koja u jednoj metrici jeste ravnomerno neprekidna, a
u drugoj nije. (Objasniti.)

b) Dati primer povezanog i neograniqenog metriqkog prostora koji nije kompletan.
(Objasniti.)
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