
11. doma�i

1. Neka je dat prostor sa merom (X,M, µ) i neka je f : X → R mer	iva funkcija.
Pokazati da va�i

∫
X λfdµ = λ

∫
X fdµ, za svaku konstantu λ ∈ R.

2. Neka je X = [0,∞) i na �emu Lebegova mera m. Neka je dat niz funkcija
fn = χ[0,n].

a) Da li su fn Lebeg mer	ive funkcije?

b) Da li niz fn konvergira na X i da li konvergira skoro svuda na X?

v) Da li niz fn konvergira ravnomerno na X?

g) Izraqunati limn→∞
∫
X fndm.

3. Neka je X = [0, 1], mera Lebegova i fn = n1/2χ(0, 1
n
) niz funkcija.

a) Da li su fn Lebeg mer	ive funkcije?

b) Da li niz fn konvergira na X i da li konvergira skoro svuda na X?

v) Da li niz fn konvergira ravnomerno na X?

g) Izraqunati limn→∞
∫
X fndm.

4. Neka je X = [0, 1], mera Lebegova i fn(x) =
cos(x

2

n
)

1+x2 niz funkcija.

a) Da li su fn Lebeg mer	ive funkcije?

b) Da li niz fn konvergira na X i da li konvergira skoro svuda na X?

v) Da li niz fn konvergira ravnomerno na X?

g) Izraqunati limn→∞
∫
X fndm.
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