
10. doma�i

1. Neka je dat prostor sa merom (X,M, µ). Neka je f : X → R mer	iva funkcija i
neka je

∫
E fdµ = 0, za svaki skup E ∈M. Pokazati da je f = 0 skoro svuda.

2. Neka je dat niz funkcija fn : (0,∞)→ R definisan sa fn(x) =

{
0, x 6= 1,

(−1)n, x = 1.

a) Pokazati da su funkcije f1 i f2 Lebeg mer	ive.

b) Pokazati da je fn niz Lebeg mer	ivih funkcija.

v) Da li ovaj niz konvergira (taqka po taqka) ka nekoj funkciji?

g) Da li ovaj niz konvergira skoro svuda ka nekoj funkciji?

d) Izraqunati limn→∞
∫
(0,∞) fndm, gde je m Lebegova mera.

3. Neka su µ1 i µ2 dve mere na istoj σ-algebri M. Ako je µ = µ1 + µ2, pokazati
da je

∫
E fdµ =

∫
E fdµ1 +

∫
E fdµ2, za svaki skup E ∈ M i svaku mer	ivu funkciju

f : X → R.

4. Neka je dat niz realnih brojeva xn, n ∈ N.

a) Dokazati da je sa µ : P(R)→ R, µ(E) =
∑∞

n=1 χE(xn) + δ{2}(E) definisana jedna
mera na P(R).

b) Ako je xn = (1 + 1
n)

n, na�i µ(Q) i µ(R\Q).

v) Izraqunati
∫
[0,3] fdµ, gde je f(x) = x, a niz xn definisan pod b).

5. Dati primer neprekidne funkcije f u odre�enom metriqkom prostoruX i defin-
isati dve razliqite σ-algebre nad X tako da f bude mer	iva u odnosu na jednu i
nemer	iva u odnosu na drugu σ-algebru.

6. Neka je dat niz mer	ivih funkcija fn : X → R≥0. Koriste�i teoremu o monotonoj
konvergenciji pokazati da va�i∫

X

∞∑
n=1

fndµ =

∞∑
n=1

∫
X
fndµ.

7. Navesti primer mere u kojoj Kantorov skup jeste mer	iv i primer mere u kojoj
Kantorov skup nije mer	iv.
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