
Правила природне дедукциjе

Аксиома
Γ, φ ⊢ φ

(ax)

Слабљење
Γ ⊢ φ

Γ, ψ ⊢ φ
(slab)

Увођење и елиминациjа конjункциjе
Γ ⊢ φ Γ ⊢ ψ
Γ ⊢ φ ∧ ψ

(∧U )
Γ ⊢ φ ∧ ψ
Γ ⊢ φ

(∧L
E)

Γ ⊢ φ ∧ ψ
Γ ⊢ ψ

(∧D
E )

Увођење и елиминациjа дисjункциjе
Γ ⊢ φ

Γ ⊢ φ ∨ ψ
(∨L

U )
Γ ⊢ ψ

Γ ⊢ φ ∨ ψ
(∨D

U )
Γ ⊢ φ ∨ ψ Γ, φ ⊢ θ Γ, ψ ⊢ θ

Γ ⊢ θ
(∨E)

Увођење и елиминациjа импликациjе
Γ, φ ⊢ ψ

Γ ⊢ φ⇒ ψ
(⇒U )

Γ ⊢ φ Γ ⊢ φ⇒ ψ

Γ ⊢ ψ
(⇒E)

Увођење и елиминациjа еквиваленциjе
Γ ⊢ φ⇒ ψ Γ ⊢ ψ ⇒ φ

Γ ⊢ φ⇔ ψ
(⇔U )

Γ ⊢ φ⇔ ψ

Γ ⊢ φ⇒ ψ
(⇔LD

E )
Γ ⊢ φ⇔ ψ

Γ ⊢ ψ ⇒ φ
(⇔DL

E )

Увођење и елиминациjа негациjе
Γ, φ ⊢ ⊥
Γ ⊢ ¬φ

(¬U )
Γ,¬φ ⊢ ⊥
Γ ⊢ φ

(¬E)

Увођење и елиминациjа контрадикциjе
Γ ⊢ φ Γ ⊢ ¬φ

Γ ⊢ ⊥
(⊥U )

Γ ⊢ ⊥
Γ ⊢ φ

(⊥E)

Увођење и елиминациjа универзалног квантификатора
Γ ⊢ φ x ниjе слободна у Γ

Γ ⊢ ∀xφ
(∀U )

Γ ⊢ ∀xφ
Γ ⊢ φ[x/t]

(∀E)

Увођење и елиминациjа егзистенциjалног квантификатора
Γ ⊢ φ[x/t]
Γ ⊢ ∃xφ

(∃U )
Γ ⊢ ∃xφ Γ, φ ⊢ ψ x ниjе слободна у Γ, ψ

Γ ⊢ ψ
(∃E)

Увођење и елиминациjа jеднакости

Γ ⊢ t = t
(=U )

Γ ⊢ φ[x/t] Γ ⊢ t = s

Γ ⊢ φ[x/s]
(=E)
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Увођење и елиминациjа двоструке негациjе
Γ ⊢ φ

Γ ⊢ ¬¬φ
(¬¬U )

Γ ⊢ ¬¬φ
Γ ⊢ φ

(¬¬E)

Модус толенс
Γ ⊢ φ⇒ ψ Γ ⊢ ¬ψ

Γ ⊢ ¬φ
(MT)

Дисjунктивни силогизми
Γ ⊢ φ ∨ ψ Γ ⊢ ¬φ

Γ ⊢ ψ
(DSL)

Γ ⊢ φ ∨ ψ Γ ⊢ ¬ψ
Γ ⊢ φ

(DSD)

Контрапозициjа
Γ ⊢ φ⇒ ψ

Γ ⊢ ¬ψ ⇒ ¬φ
(KP)

Γ ⊢ ¬φ⇒ ¬ψ
Γ ⊢ ψ ⇒ φ

(KP)

Транзитивност импликациjе
Γ ⊢ φ⇒ ψ Γ ⊢ ψ ⇒ θ

Γ ⊢ φ⇒ θ
(⇒t)

Tertium non datur (Принцип искључења трећег)

Γ ⊢ φ ∨ ¬φ
(TND)

Де Морганови закони
Γ ⊢ ¬(φ ∧ ψ)
Γ ⊢ ¬φ ∨ ¬ψ

(DM)
Γ ⊢ ¬(φ ∨ ψ)
Γ ⊢ ¬φ ∧ ¬ψ

(DM)
Γ ⊢ ¬φ ∨ ¬ψ
Γ ⊢ ¬(φ ∧ ψ)

(DM)
Γ ⊢ ¬φ ∧ ¬ψ
Γ ⊢ ¬(φ ∨ ψ)

(DM)

Симетричност и транзитивност jеднакости
Γ ⊢ t = s

Γ ⊢ s = t
(=s)

Γ ⊢ t = s Γ ⊢ s = r

Γ ⊢ t = r
(=t)

Де Морганови закони за квантификаторе
Γ ⊢ ¬∃xφ
Γ ⊢ ∀x¬φ

(DM)
Γ ⊢ ¬∀xφ
Γ ⊢ ∃x¬φ

(DM)
Γ ⊢ ∀x¬φ
Γ ⊢ ¬∃xφ

(DM)
Γ ⊢ ∃x¬φ
Γ ⊢ ¬∀xφ

(DM)


