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1. [12] Izraqunati

1∫
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(
lnx

x
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)
dx.

2. [6] Neka je (X,M, µ) prostor sa merom i neka su p ∈ (0, 1) i q ∈ (−∞, 0) takvi da je
1

p
+

1

q
= 1. Neka su da	e

f, g : X → (0,+∞) dve M-mer	ive funkcije takve da je 0 <

∫
X

gp dµ < +∞. Dokazati da je tada

∫
X

fg dµ ⩾

∫
X

fp dµ

 1
p
∫

X

gq dµ

 1
q

.

3. Neka je (R,M, µ) prostor sa merom, pri qemu M Lebegova σ-algebra, a µ Lebegova mera. Da	e neka je niz funkcija
fn : [0,+∞) → R definisan sa

fn(x) =
1

n
e−

x
nχ[0,n](x).

a) [2] Ispitati konvergenciju niza (fn)n∈N µ skoro svuda.

b) [2] Ispitati konvergenciju niza (fn)n∈N u L1-normi.

v) [2] Ispitati konvergenciju niza (fn)n∈N po meri µ.

g) [2] Na�i sve p ∈ [1,+∞) za koje fn ∈ Lp([0,+∞)) za sve n ∈ N.
d) [2] Na�i sve p ∈ [1,+∞) za koje niz (fn)n∈N konvergira u Lp-normi.

�) [2] Na�i ∥fn∥∞ i ispitati konvergenciju niza (fn)n∈N u L∞.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi bodova. Vreme za izradu zadataka je 135
minuta.


