TMMU- ucnur (P cmep)
8. 7. 2019.

1. a) JlokasaTu HEIPEKUTHOCT O03/I0 U YCIOBHY HEIPEKUTHOCT 010310 Mepe. 6) [Ipumepom
[IOKA3ATH JI3, j€ YCJIOB KOHAYHOCTH Mepe CKYIIOBa HEOIIXOJIAH YCJIOB 33 HEIPEKUTHOCT OJI03T0.
B) Hexka je (X, 9, u) mpocrop ca mepom. lokazaru p(lim E,) < lim u(E,), toe cy E, € M,
n € N 1pou3Bo/bHE CKYIIOBH.

2. Vspauynaru limy, o0 [ fo(2)dz, rae je a) fo(z) = *Xon], 6) fn(z) = =5 x0,1)-

24n2e?
B) Moxe sin ce Ha oe Hu3zose npumenntu TJIK? Moxe qu TMK?

3. a) JleBujeB craB (0 3aMeHU MeCTa MHTErpajIa U CyMe).

6) Passurn y pen fol log 2 sin 3zdz.

4. Vlcour je mosaraso 22 cTy[AeHTa U TOJIOXKUIU Cy CKOPO CBHU, y CMUCHTY Opojadke mepe
v. a) Komuku je Tauan 6poj crynenara koju cy nonoxmmu ucnur?! 6) Heka je f dynkumja
KOja CBAKOM CTYJIEHTY jojiesbyje oneny 5, 6,7, 8,9 unu 10 u Heka je Ay CKym cTyeHATa KOjU
cy nobusm oneny k, k € {5,6,7,8,9,10}. Ako je wa fdv = 20 konuko je cryenaTa jg06mI0
107 B) la Jsn je v KOMIUIETHA Mepa?

5. a) Ucnuratn Be3y m3mely KOHBEpPreHIumje IO MepU ¥ PABHOMEPHE KOHBEPTEHIIMjE HU3,
dyukmmja. 6) Ucnuratu Be3y usmely kousepreanuje y LP, 1 < p < 00 HOpME U DABHOMEDHE
kouBepreanumje. B) Ako je f, Hu3 HenpekmaHux (QyHKIMja KOjU KOHBEPIHPA CKOPO CBY/IA U
y LP vopmu ka dyukmumju f, ga au je taga f menpekupgra? AkKo je f, HU3 HENPEKUJIHUX
¢YHKIMja KOju pABHOMEPHO KOHBEprupa Ka (yukmuju f, ga ju je taga f HenperuHa?

B) im F,, = Up2 N2 Ey. Heka je A, = N2, Ey. Cienu A, C Apq1. Taga ua ocaoy
HEIPEKUTHOCTH Mepe 010310 Baxu lim, o0 p(Ay) = p(US2 Ay). Hakie

p(im Ey,) = M(U%ozlAn) = nlgrolo p(Ay) = lim pu(A,) < mM(En)'
[Mocnenma vejerakocT Baxu 300r yeaosa A, C Fy,.

2. a) limyeo fy' 2dz = limpyoo = [ dz = 1. Jla ce mory npumenntn teopeme TIIK
nn TMK onga 6u jguMec ymao mof mHTErpas na 6u pesyarar 6uo mymaa. 6) Kopucrumo
HEeJeTHAKOCT a? + b2 > 2ab. Hakne 2 + nQ:c% > 2\@71:10% Canenn
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OynkuEja Je uaTerpabmiHa Ha uHTepBay [0, 1], 1akie To je HaIIa WHTErPAOUIHA JIOM-

WHAHTA, T1a, MO}KeMO npumenntu TJIK.
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TMK me moxe, dbyuknuje f, Memajy 3HAK.
2n—1 _1\n 2n—1
3. 6) fol log 2 sin 3xdx = fol log2z ">, %dw =3, fol log2m%dm.
Mecra cyMu W HHTerpajiy MO 3aMeHWIX mpeMa Jlesujesom crasy. Hamme, Y [ |fn|dz y
HAIllEM CJIyYajy je

log 221221 dp — 3 1log2 [! 21, 3t 11 -1
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O6a pena kouBeprupajy (Hnp Jlanambepos KpurepujyMm), ma je BUX0B 36up KonauaH. Jakie

U IOYeTHU peJl Kouseprupa. Ha ocHoBy JleBmjeBor cTaBa, ompaB/IaHa je 3aMeHa MeCTa CyMHU

u unTerpany. Jdame je Y o7, fol log 2:5%(1;5 =3, % fol 22" 1log 2zxdzx.

WMHTerpatr ¢ epemnapa napiyjagHoM HHTETPAIIJOM.

4. a) Ckym cTyjgeHara KOju HUCY NOJIOKUJIM je CKYTl Mepe Hyja. JeJuHn CKyl Mepe HyJa
y 6pojaukoj mepu je mpasan ckyn. Jlakge, cBu cy nojoxunu. 6) f je mpocra dbyHKImja u
f= Ziig) kxa,. Hakae wa fdv =10v(Ayg) = 20. Cuegu v(Aqg) = 2. B) Iomro je jeauno
Mpa3aH CKyI Mepe HyJa, OHIA je CBAKW IHeTOB TMOACKYT Takohe Tpa3aH CKyT, T4 je MepJHUB.
Haxkite, 6pojadka Mepa je KOMILJIeTHA.

5. a) AKO HU3 KOHBeprupa PABHOMEDHO, OHJIa OH KOHBeprupa mo Mepu. OOpHyTO HE
Mopa ma Baxku. Hmp, ans X[k=1 k] KOHBEprupa IO MEpH Ka f = 0, anu He KOHBeEprupa

m 'm

paBHOMepHO. 6) AKO HU3 KOHBEPTHpPa PABHOMEPHO 1 aKO je (1(X ) < 00 OHZ]a HU3 KOHBEPTUpa
ny LP, 1 <p < oo Hopmu. (YeiioB na je Mepa koHnauna je ouran. Hup mus f,(z) = %X[Om]
KOHBEPTHUpa paBHOMEpHO Ka f = 0, anam He Komeeprupa y Hopmm L'.) O6pryTO He Mopa
Ja Baxxu. Hwus X[k=1 k| KOHBEPIupa y LP HOpMM, aJ He KOHBeprupa papHoMepHo. Jlasbe,
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aKO HU3 KOHBEPTHUPA PABHOMEPHO OHIA OH KoHBeprupa y L mopmu. U osae obpuyTo mHe

Mopa jia Baxu. Koucrantan Hu3 f,(z) = |sgnz| kouseprupa y L wopmu ka f = 1 anm
He KoHBeprupa pasHomepro. B) Huz f,(x) = 2", x € [0, 1] je nHu3 nenpekuanux yHKImja
. 1 o
KOju KoHBeprupa y LP nopmu Ka f(x) = (1) ’ i S [{)’ ) KOja je mpekuHa. PaBHOMepHa
, X =

KOHBEPTEHIMja IyBa HEIPEKUTHOCT.



