
7. doma�i

1. Neka je dat skup X = (0,∞) i neka su A = [1, 4) i B = (2, 7) �egovi podskupovi i
neka jeM minimalna σ-algebra nad X koja sadr�i skupove A i B. Neka je definisana
funkcija µ : M→ R sa

µ(E) =


∞, 3 ∈ E,
10, 2 ∈ E, 3 /∈ E,
0, inaqe.

Dokazati da je µ mera.

2. Neka su µ1, . . . , µn : M→ R mere na σ-algebri i neka su c1, . . . , cn > 0 proizvo	ne
konstante.

a) Dokazati da je tada sa µ(E) = c1µ1(E)+ · · ·+ cnµn(E), za sve E ∈M, definisana
mera na σ-algebri M.

b) Objasniti da li µ mora biti mera ako je bar jedna konstanta ci negativan broj.

v) Neka su δ{1} i δ{4} Dirakove mere na P(R). Pokazati da je tada µ = 3δ{1} + 7δ{4}
jedna mera na P(R).
g) Na�i bar jedan skup E ⊂ R tako da je µ(E) = 10, gde je mera µ definisana u delu

pod v).

3. Neka je µ : M → R mera na σ-algebri M i neka je A ⊂ M proizvo	an skup.
Pokazati da je tada sa µ̃(E) = µ(E ∩A) definisana jox jedna mera na M.

4. Neka je data σ-algebra M nad nekim skupom X, neka je µ : M→ R mera. Neka su
En ∈M, n ∈ N, proizvo	ni skupovi tako da je µ(Ei ∩ Ej) = 0.

a) Dokazati da va�i µ(∪∞n=1)En =
∑∞

n=1 µ(En).

b) Dati primer mere µ, σ-algebre M i skupova En ∈M gde va�i µ(Ei∩Ej) = 0, ali
skupovi En nisu disjunktni.
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