
3. doma�i

1. Uporediti otvorene kugle na R2 u slede�im metrikama d1, d2, d3 i d∞, pri qemu
je dp(x, y) = p

√
|x1 − y1|p + |x2 − y2|p, za p ≥ 1 i d∞(x, y) = max{|x1 − y1|, |x2 − y2|}.

(Nacrtati.)

2. Neka je dat metriqki prostor (R2, d∞). Neka je dat skup A = {x ∈ R2|
√

x21 + x22 <

1}. Odrediti A◦ (unutrax�e taqke), extA (spo	ax�e taqke), ∂A (graniqne taqke), A
(zatvore�e skupa A) i A′ (taqke nagomilava�a) u odnosu na metriku d∞.

3. Dokazati da je Koxijev niz koji ima konvergentan podniz i sam konvergentan.

4. Pokazati da je svaki zatvoren skup A ⊂ R kompletan metriqki prostor (sa
metrikom nasle�enom iz R).

5. Neka je data diferencijabilna funkcija f : [a, b] → [a, b] takva da je |f ′(x)| ≤ q,
za neko q ∈ (0, 1). Pokazati da f ima fiksnu taqku.

6. Dati primer funkcije koja u jednoj metrici jeste neprekidna, a u drugoj nije.

7. Pokazati da je funkcija neprekidna ako i samo ako je inverzna slika svakog
zatvorenog skupa zatvoren skup.
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